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Çàäà÷à 1

Â-1 Íàéäèòå ïðîèçâåäåíèå âñåõ öåëûõ n, ïðè êîòîðûõ n2 + 2n− 120 � ïðîñòîå ÷èñëî.
Îòâåò: −143
Ðåøåíèå. Òàê êàê

n2 + 2n− 120 = (n+ 12)(n− 10),

òî îäèí èç ñîìíîæèòåëåé ðàâåí 1 èëè −1.
Ðàññìîòðèì 4 ñëó÷àÿ.
1) n+ 12 = 1. Çíà÷èò, n = −11, n− 10 = −21, âûðàæåíèå ñîñòàâíîå.
2) n+ 12 = −1. Çíà÷èò, n = −13, n− 10 = −23, âûðàæåíèå ïðîñòîå.
3) n− 10 = 1. Çíà÷èò, n = 11, n+ 12 = 23, âûðàæåíèå ïðîñòîå.
4) n− 10 = −1. Çíà÷èò, n = 9, n+ 12 = 21, âûðàæåíèå ñîñòàâíîå.
Ïîäõîäÿò n = −13, 11, ïðîèçâåäåíèå êîòîðûõ ðàâíî −143.

Â-2 Íàéäèòå ñóììó âñåõ öåëûõ n, ïðè êîòîðûõ n2 + 2n− 80 � ïðîñòîå ÷èñëî.
Îòâåò: −2

Â-3 Íàéäèòå ñóììó âñåõ öåëûõ n, ïðè êîòîðûõ n2 − 2n− 120 � ïðîñòîå ÷èñëî.
Îòâåò: 2

Â-4 Íàéäèòå ïðîèçâåäåíèå âñåõ öåëûõ n, ïðè êîòîðûõ n2 − 2n− 80 � ïðîñòîå ÷èñëî.
Îòâåò: −99
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Çàäà÷à 2

Â-1 Âîêðóã ôîíòàíà Äðóæáû íàðîäîâ èç îäíîé òî÷êè â ïðîòèâîïîëîæíûå ñòîðîíû âûøëè
ìàìà è ïàïà. Îäíîâðåìåííî ñ íèìè èç ýòîé æå òî÷êè âûåõàëà äî÷êà íà ñàìîêàòå è áåç èçìåíå-
íèÿ íàïðàâëåíèÿ êàòàåòñÿ íà íåì ïî êðóãó âîêðóã ôîíòàíà äî òåõ ïîð, ïîêà ìàìà ñ ïàïîé íå
âñòðåòÿòñÿ. Ñêîëüêî öåëûõ êðóãîâ ïðîåäåò äåâî÷êà, åñëè åå ñêîðîñòü 2 êðóãà â ìèíóòó, ñêîðîñòü
ìàìû 2 êðóãà â ÷àñ è ñêîðîñòü ïàïû 4 êðóãà â ÷àñ?

Îòâåò: 20
Ðåøåíèå. Ñîâìåñòíàÿ ñêîðîñòü ðîäèòåëåé v = 2 + 4 = 6 êð/÷. Òàêèì îáðàçîì, âðåìÿ,

êîòîðîå ïðîøëî äî ìîìåíòà âñòðå÷è � ýòî
1

6
÷àñà. Ðàññòîÿíèå, êîòîðîå ïðîåäåò äåâî÷êà íà

ñàìîêàòå ñî ñêîðîñòüþ 2 êðóãà/ìèí = 120 êðóãîâ/÷àñ áóäåò

1

6
· 120 = 20 êðóãîâ.

Â-2 Âîêðóã ôîíòàíà Äðóæáû íàðîäîâ èç îäíîé òî÷êè â ïðîòèâîïîëîæíûå ñòîðîíû âûøëè
ìàìà è ïàïà. Îäíîâðåìåííî ñ íèìè èç ýòîé æå òî÷êè âûåõàëà äî÷êà íà ñàìîêàòå è áåç èçìåíå-
íèÿ íàïðàâëåíèÿ êàòàåòñÿ íà íåì ïî êðóãó âîêðóã ôîíòàíà äî òåõ ïîð, ïîêà ìàìà ñ ïàïîé íå
âñòðåòÿòñÿ. Ñêîëüêî öåëûõ êðóãîâ ïðîåäåò äåâî÷êà, åñëè åå ñêîðîñòü 1 êðóã â ìèíóòó, ñêîðîñòü
ìàìû 3 êðóãà â ÷àñ è ñêîðîñòü ïàïû 2 êðóãà â ÷àñ?

Îòâåò: 12

Â-3 Âîêðóã ôîíòàíà Äðóæáû íàðîäîâ èç îäíîé òî÷êè â ïðîòèâîïîëîæíûå ñòîðîíû âûøëè
ìàìà è ïàïà. Îäíîâðåìåííî ñ íèìè èç ýòîé æå òî÷êè âûåõàëà äî÷êà íà ñàìîêàòå è áåç èçìå-
íåíèÿ íàïðàâëåíèÿ êàòàåòñÿ íà íåì ïî êðóãó âîêðóã ôîíòàíà äî òåõ ïîð, ïîêà ìàìà ñ ïàïîé
íå âñòðåòÿòñÿ. Ñêîëüêî öåëûõ êðóãîâ ïðîåäåò äåâî÷êà, åñëè åå ñêîðîñòü 0.5 êðóãà â ìèíóòó,
ñêîðîñòü ìàìû 1 êðóã â ÷àñ è ñêîðîñòü ïàïû 2 êðóãà â ÷àñ?

Îòâåò: 10

Â-4 Âîêðóã ôîíòàíà Äðóæáû íàðîäîâ èç îäíîé òî÷êè â ïðîòèâîïîëîæíûå ñòîðîíû âûøëè
ìàìà è ïàïà. Îäíîâðåìåííî ñ íèìè èç ýòîé æå òî÷êè âûåõàëà äî÷êà íà ñàìîêàòå è áåç èçìåíå-
íèÿ íàïðàâëåíèÿ êàòàåòñÿ íà íåì ïî êðóãó âîêðóã ôîíòàíà äî òåõ ïîð, ïîêà ìàìà ñ ïàïîé íå
âñòðåòÿòñÿ. Ñêîëüêî öåëûõ êðóãîâ ïðîåäåò äåâî÷êà, åñëè åå ñêîðîñòü 1 êðóã â ìèíóòó, ñêîðîñòü
ìàìû 0,5 êðóãà â ÷àñ è ñêîðîñòü ïàïû 1 êðóã â ÷àñ?

Îòâåò: 40
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Çàäà÷à 3

Â-1 Íà ïîëó âûëîæèëè ôèãóðó èç êóáèêîâ (â êîòîðîé êóáèêè ñòûêóþòñÿ ãðàíÿìè). Âèä
ñâåðõó, âèä ñïåðåäè è âèä ñáîêó íà ïîëó÷èâøóþñÿ ôèãóðó ïîêàçàíû íà ðèñóíêå. Ïîñëå ïî-
ñòðîéêè ôèãóðó ñêëåèëè è îêóíóëè â áàíêó ñ êðàñêîé, à çàòåì ðàçäåëèëè íà îòäåëüíûå êóáèêè.
Êàêîå íàèìåíüøåå ÷èñëî íåçàêðàøåííûõ ãðàíåé ìîãëî ïîëó÷èòüñÿ?

Îòâåò: 40
Ðåøåíèå. Ïîëó÷àåì äëÿ ñëó÷àÿ ìèíèìóìà ñëåäóþùóþ êàðòèíêó:

Îòâåò ðàâåí 40

Â-2 Íà ïîëó âûëîæèëè ôèãóðó èç êóáèêîâ (â êîòîðîé êóáèêè ñòûêóþòñÿ ãðàíÿìè). Âèä
ñâåðõó, âèä ñïåðåäè è âèä ñáîêó íà ïîëó÷èâøóþñÿ ôèãóðó ïîêàçàíû íà ðèñóíêå. Ïîñëå ïî-
ñòðîéêè ôèãóðó ñêëåèëè è îêóíóëè â áàíêó ñ êðàñêîé, à çàòåì ðàçäåëèëè íà îòäåëüíûå êóáèêè.
Êàêîå íàèáîëüøåå ÷èñëî íåçàêðàøåííûõ ãðàíåé ìîãëî ïîëó÷èòüñÿ?



Îòâåò: 44
Ðåøåíèå. Ïîëó÷àåì äëÿ ñëó÷àÿ ìàêñèìóìà ñëåäóþùóþ êàðòèíêó:

Îòâåò ðàâåí 44.

Â-3 Çäàíèå ñîñòîèò èç îäèíàêîâûõ êîìíàò êóáè÷åñêîé ôîðìû. Åãî ñõåìà (âèä ñâåðõó, ñïåðå-
äè è ñáîêó) ïðåäñòàâëåíû íà êàðòèíêå. Íàéòè ìèíèìàëüíîå ÷èñëî ìåæêîìíàòíûõ ïåðåãîðîäîê
(ïåðåãîðîäêîé ñ÷èòàåòñÿ ñòåíà, ðàçäåëÿþùàÿ äâå êîìíàòû è ïåðåêðûòèå ìåæäó âåðõíåé è íèæ-
íåé êîìíàòîé (ïîë äëÿ îäíîé, ïîòîëîê äëÿ äðóãîé)).

Îòâåò: 20
Ðåøåíèå. Ïîëó÷àåì äëÿ ñëó÷àÿ ìèíèìóìà ñëåäóþùóþ êàðòèíêó:



Îòâåò ðàâåí 20

Â-4 Çäàíèå ñîñòîèò èç îäèíàêîâûõ êîìíàò êóáè÷åñêîé ôîðìû. Åãî ñõåìà (âèä ñâåðõó, ñïåðå-
äè è ñáîêó) ïðåäñòàâëåíû íà êàðòèíêå. Íàéòè ìàêñèìàëüíîå ÷èñëî ìåæêîìíàòíûõ ïåðåãîðîäîê
(ïåðåãîðîäêîé ñ÷èòàåòñÿ ñòåíà, ðàçäåëÿþùàÿ äâå êîìíàòû è ïåðåêðûòèå ìåæäó âåðõíåé è íèæ-
íåé êîìíàòîé (ïîë äëÿ îäíîé, ïîòîëîê äëÿ äðóãîé)).

Îòâåò: 22
Ðåøåíèå. Ïîëó÷àåì äëÿ ñëó÷àÿ ìàêñèìóìà ñëåäóþùóþ êàðòèíêó:

Îòâåò ðàâåí 22.
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Çàäà÷à 4

Â-1 Â êâàðòèðå ñîñòàâèòåëÿ çàäà÷ ýòîé îëèìïèàäû åñòü öèôðîâûå ÷àñû, ïîêàçûâàþùèå
âðåìÿ â ôîðìàòå ××:ÌÌ:CC íà òð¼õ ýêðàí÷èêàõ (îäèí ïîä ÷àñû, îäèí ïîä ìèíóòû è îäèí ïîä
ñåêóíäû). ×àñû èäóò îò 00 äî 23. Òåïåðü ïðåäñòàâèì, ÷òî ýòè ýêðàí÷èêè ïðè ñáîðêå ïåðåïóòàëè
ìåñòàìè � è ïîêàçàíèÿ èäóò òàê: ÑÑ:××:ÌÌ. Ñêîëüêî ñåêóíä â ñóòêè òàêèå ÷àñû ïîêàæóò
âðåìÿ ïðàâèëüíî?

Îòâåò: 24
Ðåøåíèå. Êîãäà ýêðàí ñòîèò íà ñâî¼ì ìåñòå � åãî ïîêàçàíèÿ âñåãäà ïðàâèëüíûå. Åñëè æå

ýêðàí÷èêè ñòîÿò íå íà ñâî¼ì ìåñòå � ïîêàçàíèÿ ïîëó÷àòñÿ ïðàâèëüíûå â òîì ñëó÷àå, êîãäà íà
ýêðàí÷èêàõ îäèíàêîâûå ÷èñëà (íàïðèìåð, 15:15). Âî âñåõ âàðèàíòàõ ýêðàí ñ ÷àñàìè ñòîèò íå íà
ñâî¼ì ìåñòå, îí ïîêàçûâàåò ÷èñëà îò 00 äî 23 (24 âàðèàíòà), ïîýòîìó ïîêàçàíèÿ ìèíóò è/èëè
ñåêóíä äîëæíû ñîîòâåòñòâîâàòü. Òî åñòü, åñëè îäèí ýêðàí ñòîèò íà ñâî¼ì ìåñòå, ìû ïîëó÷àåì
24 · 60 âàðèàíòîâ, à åñëè íè îäèí íå ñòîèò íà ñâî¼ì ìåñòå � âàðèàíòîâ áóäåò òîëüêî 24.

Â-2 Â êâàðòèðå ñîñòàâèòåëÿ çàäà÷ ýòîé îëèìïèàäû åñòü öèôðîâûå ÷àñû, ïîêàçûâàþùèå
âðåìÿ â ôîðìàòå ××:ÌÌ:CC íà òð¼õ ýêðàí÷èêàõ (îäèí ïîä ÷àñû, îäèí ïîä ìèíóòû è îäèí ïîä
ñåêóíäû). ×àñû èäóò îò 00 äî 23. Òåïåðü ïðåäñòàâèì, ÷òî ýòè ýêðàí÷èêè ïðè ñáîðêå ïåðåïóòàëè
ìåñòàìè � è ïîêàçàíèÿ èäóò òàê: ÑÑ:ÌÌ:××. Ñêîëüêî ñåêóíä â ñóòêè òàêèå ÷àñû ïîêàæóò
âðåìÿ ïðàâèëüíî?

Îòâåò: 1440

Â-3 Â êâàðòèðå ñîñòàâèòåëÿ çàäà÷ ýòîé îëèìïèàäû åñòü öèôðîâûå ÷àñû, ïîêàçûâàþùèå
âðåìÿ â ôîðìàòå ××:ÌÌ:CC íà òð¼õ ýêðàí÷èêàõ (îäèí ïîä ÷àñû, îäèí ïîä ìèíóòû è îäèí ïîä
ñåêóíäû). ×àñû èäóò îò 00 äî 23. Òåïåðü ïðåäñòàâèì, ÷òî ýòè ýêðàí÷èêè ïðè ñáîðêå ïåðåïóòàëè
ìåñòàìè � è ïîêàçàíèÿ èäóò òàê: ÌÌ:××:CC. Ñêîëüêî ñåêóíä â ñóòêè òàêèå ÷àñû ïîêàæóò
âðåìÿ ïðàâèëüíî?

Îòâåò: 1440

Â-4 Â êâàðòèðå ñîñòàâèòåëÿ çàäà÷ ýòîé îëèìïèàäû åñòü öèôðîâûå ÷àñû, ïîêàçûâàþùèå
âðåìÿ â ôîðìàòå ××:ÌÌ:CC íà òð¼õ ýêðàí÷èêàõ (îäèí ïîä ÷àñû, îäèí ïîä ìèíóòû è îäèí ïîä
ñåêóíäû). ×àñû èäóò îò 00 äî 23. Òåïåðü ïðåäñòàâèì, ÷òî ýòè ýêðàí÷èêè ïðè ñáîðêå ïåðåïóòàëè
ìåñòàìè � è ïîêàçàíèÿ èäóò òàê: ÌÌ:ÑÑ:××. Ñêîëüêî ñåêóíä â ñóòêè òàêèå ÷àñû ïîêàæóò
âðåìÿ ïðàâèëüíî?

Îòâåò: 24
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Çàäà÷à 5

Â-1

×åðåç ïåðåïëåòåíèå òðóá è êëàïàíîâ òå÷¼ò âîäà. Ñèñòåìà îäíîñòîðîííÿÿ, âîäà òå÷¼ò â íàïðàâ-
ëåíèè ñòðåëîê. Âîäà ñî âñåõ âõîäÿùèõ â êëàïàí òðóá ñêëàäûâàåòñÿ âìåñòå, à ïîòîì äåëèòñÿ
ïîðîâíó ìåæäó âñåìè èñõîäÿùèìè èç êëàïàíà òðóáàìè.

Êàêàÿ ÷àñòü âõîäÿùåãî ïîòîêà âûéäåò ÷åðåç âåðõíþþ òðóáó? Îòâåò ïðè íåîáõîäèìîñòè
îêðóãëèòå äî ñîòûõ.

Îòâåò: 0.86
Ðåøåíèå.

Ïîéä¼ì ïî òðóáàì ïîñëåäîâàòåëüíî. Â êëàïàíå A ê ïîòîêó èçâíå (ïóñòü îí ðàâåí 1) ïðèáàâ-
ëÿåòñÿ ñêîëüêî-òî âîäû îò îáðàòíîé ïåòëè. Ñêîëüêî ïî íåé ïîñòóïàåò � íàì ïîêà íåèçâåñòíî,
ïîýòîìó îáîçíà÷èì äîáàâëåííîå êîëè÷åñòâî íåèçâåñòíîé x. Òîãäà: â òî÷êå B ïîòîê ðàçäåëèòñÿ
íà 1+x

2
è 1+x

2
. Â òî÷êå C ïðèõîäÿùåå ðàçäåëèòñÿ íà 1+x

4
è 1+x

4
. Â òî÷êå D ñîéäóòñÿ âìåñòå 1+x

2
è

1+x
4
. Â òî÷êå E ïîòîê ðàçäåëÿåòñÿ íà 1+x

8
è 1+x

8
, è çäåñü îêàçûâàåòñÿ, ÷òî x = 1+x

8
. Îòêóäà ìû

îäíîçíà÷íî íàõîäèì x = 1
7
. À èñõîäÿùèé ïîòîê ïîäåëèòñÿ â îòíîøåíèè 1+x

2
+ 1+x

4
ê 1+x

8
, òî åñòü



6 ê 1, åñëè óïðîñòèòü äðîáè.

Â-2

×åðåç ïåðåïëåòåíèå òðóá è êëàïàíîâ òå÷¼ò âîäà. Ñèñòåìà îäíîñòîðîííÿÿ, âîäà òå÷¼ò â íàïðàâ-
ëåíèè ñòðåëîê. Âîäà ñî âñåõ âõîäÿùèõ â êëàïàí òðóá ñêëàäûâàåòñÿ âìåñòå, à ïîòîì äåëèòñÿ
ïîðîâíó ìåæäó âñåìè èñõîäÿùèìè èç êëàïàíà òðóáàìè.

Êàêàÿ ÷àñòü âõîäÿùåãî ïîòîêà âûéäåò ÷åðåç âåðõíþþ òðóáó? Îòâåò ïðè íåîáõîäèìîñòè
îêðóãëèòå äî ñîòûõ.

Îòâåò: 0.33

Â-3

×åðåç ïåðåïëåòåíèå òðóá è êëàïàíîâ òå÷¼ò âîäà. Ñèñòåìà îäíîñòîðîííÿÿ, âîäà òå÷¼ò â íàïðàâ-
ëåíèè ñòðåëîê. Âîäà ñî âñåõ âõîäÿùèõ â êëàïàí òðóá ñêëàäûâàåòñÿ âìåñòå, à ïîòîì äåëèòñÿ
ïîðîâíó ìåæäó âñåìè èñõîäÿùèìè èç êëàïàíà òðóáàìè.

Êàêàÿ ÷àñòü âõîäÿùåãî ïîòîêà âûéäåò ÷åðåç âåðõíþþ òðóáó? Îòâåò ïðè íåîáõîäèìîñòè
îêðóãëèòå äî ñîòûõ.

Îòâåò: 0.08

Â-4



×åðåç ïåðåïëåòåíèå òðóá è êëàïàíîâ òå÷¼ò âîäà. Ñèñòåìà îäíîñòîðîííÿÿ, âîäà òå÷¼ò â íàïðàâ-
ëåíèè ñòðåëîê. Âîäà ñî âñåõ âõîäÿùèõ â êëàïàí òðóá ñêëàäûâàåòñÿ âìåñòå, à ïîòîì äåëèòñÿ
ïîðîâíó ìåæäó âñåìè èñõîäÿùèìè èç êëàïàíà òðóáàìè.

Êàêàÿ ÷àñòü âõîäÿùåãî ïîòîêà âûéäåò ÷åðåç âåðõíþþ òðóáó? Îòâåò ïðè íåîáõîäèìîñòè
îêðóãëèòå äî ñîòûõ.

Îòâåò: 0.67
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Îòáîðî÷íûé ýòàï 2024/25 ó÷åáíîãî ãîäà äëÿ 7�8 êëàññà

Çàäà÷à 6

Â-1 Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå n < 26, ïðè êîòîðûõ ëþáîå x > 0, óäîâëåòâîðÿþùåå

{8x} = {25x},

óäîâëåòâîðÿåò òàêæå è
{26x} = {nx},

ãäå {·} � äðîáíàÿ ÷àñòü ÷èñëà.
Äðîáíîé ÷àñòüþ a íàçûâàþò ñëåäóþùåå ÷èñëî: {a} = a−k, ãäå k � íàèáîëüøåå öåëîå ÷èñëî,

êîòîðîå ìåíüøå èëè ðàâíî a. Íàïðèìåð, {4
3
} = 1

3
, {0.5} = 0.5, {5} = 0.

Îòâåò: 9
Ðåøåíèå. Çàìåòèì, ÷òî ò.ê. äðîáíûå ÷àñòè ÷èñåë 25x è 8x ñîâïàäàþò, èõ ðàçíîñòü 25x− 8x

áóäåò íàòóðàëüíîé. Çíà÷èò, 25x−8x = 17x � íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Òîãäà åñëè n = 9, òî 26x−9x =
17x� íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Ïîýòîìó {26x} = {nx}. Äîêàæåì, ÷òî äðóãèõ n íåò. Íàì èçâåñòíî, ÷òî

17x � íàòóðàëüíîå ÷èñëî. Òîãäà èëè ñàìî x íàòóðàëüíîå, èëè x èìååò âèä
p

17
, ãäå p íàòóðàëüíîå.

Êîãäà x íàòóðàëüíîå, òî âñå óðàâíåíèÿ â óñëîâèè ïðèíèìàþò âèä 0 = 0, òî åñòü ïðè öåëîì x

ãîäèòñÿ ëþáàÿ n. Íî x ìîæåò ïðèíèìàòü è íå öåëûå çíà÷åíèÿ � ïóñòü x =
p

17
, ãäå p íå äåëèòñÿ

íà 17. Òîãäà 26x − nx =
(26− n)p

17
� öåëîå ÷èñëî. Òîãäà 26 − n äåëèòñÿ íà 17, òî åñòü n = 9.

Ïîä âñå âîçìîæíûå x ïîäõîäèò òîëüêî n = 9.
Ïðèìå÷àíèå. Â âûäàííûõ ó÷àñòíèêàì âàðèàíòàõ áûëà äîïóùåíà îïå÷àòêà � â âàðèàíòå

2 è 4 ñòîÿëî n < 26 âìåñòî n < 23. Ïîýòîìó â âàðèàíòå 2 òàêæå ïðèíèìàëñÿ îòâåò 12, 25, à â
âàðèàíòå 4 � îòâåò 10, 23.

Â-2 Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå n < 23, ïðè êîòîðûõ ëþáîå x > 0, óäîâëåòâîðÿþùåå

{10x} = {23x},

óäîâëåòâîðÿåò òàêæå è
{25x} = {nx},

ãäå {·} � äðîáíàÿ ÷àñòü ÷èñëà.
Äðîáíîé ÷àñòüþ a íàçûâàþò ñëåäóþùåå ÷èñëî: {a} = a−k, ãäå k � íàèáîëüøåå öåëîå ÷èñëî,

êîòîðîå ìåíüøå èëè ðàâíî a. Íàïðèìåð, {4
3
} = 1

3
, {0.5} = 0.5, {5} = 0.

Îòâåò: 12

Â-3 Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå n < 26, ïðè êîòîðûõ ëþáîå x > 0, óäîâëåòâîðÿþùåå

{9x} = {28x},

óäîâëåòâîðÿåò òàêæå è
{30x} = {nx},

ãäå {·} � äðîáíàÿ ÷àñòü ÷èñëà.
Äðîáíîé ÷àñòüþ a íàçûâàþò ñëåäóþùåå ÷èñëî: {a} = a−k, ãäå k � íàèáîëüøåå öåëîå ÷èñëî,

êîòîðîå ìåíüøå èëè ðàâíî a. Íàïðèìåð, {4
3
} = 1

3
, {0.5} = 0.5, {5} = 0.

Îòâåò: 11

Â-4 Íàéäèòå âñå íàòóðàëüíûå n < 23, ïðè êîòîðûõ ëþáîå x > 0, óäîâëåòâîðÿþùåå

{11x} = {24x},



óäîâëåòâîðÿåò òàêæå è
{23x} = {nx},

ãäå {·} � äðîáíàÿ ÷àñòü ÷èñëà.
Äðîáíîé ÷àñòüþ a íàçûâàþò ñëåäóþùåå ÷èñëî: {a} = a−k, ãäå k � íàèáîëüøåå öåëîå ÷èñëî,

êîòîðîå ìåíüøå èëè ðàâíî a. Íàïðèìåð, {4
3
} = 1

3
, {0.5} = 0.5, {5} = 0.

Îòâåò: 10
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Çàäà÷à 7

Â-1 50 äåòåé èãðàþò â ñíåæêè. Êàæäûé íàáðàë â ðóêó ïî ñíàðÿäó. Ïî êîìàíäå ðåáÿòà
îäíîâðåìåííî êèäàþò ñíåæîê â áëèæàéøåãî ê íåìó ðåáåíêà (â îäíîãî èç áëèæàéøèõ, åñëè
íåñêîëüêî äåòåé íàõîäèòñÿ íà îäèíàêîâîì ðàññòîÿíèè îò íåãî. Íàéòè íàèìåíüøåå ÷èñëî äåòåé,
â êîòîðûå ïîïàë õîòÿ áû îäèí ñíåæîê.

Îòâåò: 10
Ðåøåíèå. ( Äëÿ âàðèàíòà 1, 50 ÷åëîâåê.) Çàìåòèì, ÷òî â êàæäîãî ðåáåíêà ìîæåò ïîïàñòü íå

áîëåå 6 ñíåæêîâ. Òàê êàê èíà÷å ó êàæäîãî ìåòàòåëÿ íàéä¼òñÿ äðóãîé ðåáåíîê, êîòîðûé îêàæåòñÿ
ê íåìó áëèæå. Ðîâíî 6 ñíåæêîâ ðåáåíîê ìîæåò ïîëó÷èòü òîëüêî â òîì ñëó÷àå, åñëè â íåãî
ñòðåëÿëè äåòè, íàõîäÿùèåñÿ â âåðøèíàõ ïðàâèëüíîãî øåñòèóãîëüíèêà, à ïîäáèòûé íàõîäèëñÿ
â öåíòðå ýòîãî øåñòèóãîëüíèêà. Íàçîâåì òîãî, êòî â öåíòðå A. Îí ñàì ïîïàë â îäíîãî èç ýòèõ 6
ñòðåëÿâøèõ. Íàçîâåì âòîðîãî ïîäáèòîãî B. Íåòðóäíî ïîêàçàòü, ÷òî åñëè â A ïîïàëî 6 ñíåæêîâ,
òî â B íå áîëåå ÷åòûðåõ. Ïîñêîëüêó áûëî âûïóùåíî 50 ñíåæêîâ, à â êàæäîãî ìàëü÷èêà ïîïàëî íå
áîëåå 6 ñíåæêîâ, òî ïîäáèòî íå ìåíåå 9-òè äåòåé. Åñëè ïîäáèòî ðîâíî 9 äåòåé, òî íå ìåíüøå 5-òè
èç íèõ ïîäáèòî 6-þ ñíåæêàìè. Íî òîãäà äîëæíî áûòü åùå 5 ïîäáèòûõ äåòåé. ×òî ïðîòèâîðå÷èò
ïðîòèâîðå÷èþ, ÷òî âñåãî 9 ïîäáèòûõ äåòåé. Ñëåäîâàòåëüíî, ñíåæêàìè ïîïàëè íå ìåíåå ÷åì â
10 äåòåé. Ñèòóàöèÿ, â êîòîðîé îêàçûâàåòñÿ ðîâíî 10 äåòåé ïðèâåäåíà íà êàðòèíêå, ãäå äåòè
ðàçáèâàþòñÿ íà 5 ãðóïï ïî 10 ÷åëîâåê è â êàæäîé ãðóïïå îêàçûâàåòñÿ ðîâíî äâîå äåòåé, â
êîòîðûõ ïîïàëè ñíåæêîì.

Â-2 60 äåòåé èãðàþò â ñíåæêè. Êàæäûé íàáðàë â ðóêó ïî ñíàðÿäó. Ïî êîìàíäå ðåáÿòà
îäíîâðåìåííî êèäàþò ñíåæîê â áëèæàéøåãî ê íåìó ðåáåíêà (â îäíîãî èç áëèæàéøèõ, åñëè
íåñêîëüêî äåòåé íàõîäèòñÿ íà îäèíàêîâîì ðàññòîÿíèè îò íåãî. Íàéòè íàèìåíüøåå ÷èñëî äåòåé,
â êîòîðûå ïîïàë õîòÿ áû îäèí ñíåæîê.

Îòâåò: 12

Â-3 70 äåòåé èãðàþò â ñíåæêè. Êàæäûé íàáðàë â ðóêó ïî ñíàðÿäó. Ïî êîìàíäå ðåáÿòà
îäíîâðåìåííî êèäàþò ñíåæîê â áëèæàéøåãî ê íåìó ðåáåíêà (â îäíîãî èç áëèæàéøèõ, åñëè
íåñêîëüêî äåòåé íàõîäèòñÿ íà îäèíàêîâîì ðàññòîÿíèè îò íåãî. Íàéòè íàèìåíüøåå ÷èñëî äåòåé,
â êîòîðûå ïîïàë õîòÿ áû îäèí ñíåæîê.

Îòâåò: 14

Â-4 40 äåòåé èãðàþò â ñíåæêè. Êàæäûé íàáðàë â ðóêó ïî ñíàðÿäó. Ïî êîìàíäå ðåáÿòà
îäíîâðåìåííî êèäàþò ñíåæîê â áëèæàéøåãî ê íåìó ðåáåíêà (â îäíîãî èç áëèæàéøèõ, åñëè
íåñêîëüêî äåòåé íàõîäèòñÿ íà îäèíàêîâîì ðàññòîÿíèè îò íåãî. Íàéòè íàèìåíüøåå ÷èñëî äåòåé,
â êîòîðûå ïîïàë õîòÿ áû îäèí ñíåæîê.

Îòâåò: 8


