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Проблема распознавания расширений для пропозиционального исчисления состоит в
ответе на вопрос: выводимо ли множество теорем этого исчисления из данного конечного
множества формул с помощью операции modus ponens и подстановки?Неразрешимость этой проблемы для классического исчисления высказываний впервые
установлена Линиалом и Постом [6]. Глэдстоун [4] обобщил их результат на произволь-
ные системы связок. Кузнецов [1] доказал неразрешимость для любого суперинтуицио-
нистского исчисления. Булман и Тапия [3] доказали неразрешимость для импликативного
фрагмента интуиционистского исчисления. Марчинковский [7] доказал неразрешимость
для любого исчисления с одной аксиомой, не представимой в виде 𝐴 → 𝐴. Что вместе
с результатом Тарского [8, стр. 59] доставляет неразрешимость для любого исчисления,
содержащего формулы 𝑥 → (𝑦 → 𝑥) и 𝑥 → (𝑦 → ((𝑥 → (𝑦 → 𝑧)) → 𝑧)). Харроп [5] доказал
неразрешимость для любого исчисления, из которого выводимы формулы 𝑥 → (𝑦 → 𝑥)
и 𝑥 → 𝑥. Некоторые недавние обзорные результаты связанных проблем были получены
Золиным [9] и Боковым [2].Основным результатом данной работы является следующая теорема.
Теорема 1. Проблема распознавания расширений алгоритмически неразрешима для лю-
бого пропозиционального исчисления.
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