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Õîðîøî èçâåñòíî, ÷òî âñÿêàÿ ðàäîíîâñêàÿ âåðîÿòíîñòíàÿ ìåðà íà ïðîñòðàíñòâå Ôðå-
øå ñîñðåäîòî÷åíà íà êîìïàêòíî âëîæåííîì ðåôëåêñèâíîì áàíàõîâîì ïðîñòðàíñòâå (ñì.
ãë. 7 â [1]). Ñ äðóãîé ñòîðîíû, äëÿ øèðîêèõ êëàññîâ èçìåðèìûõ ëèíåéíûõ îïåðàòî-
ðîâ èçâåñòíî ñóùåñòâîâàíèå íåïðåðûâíî âëîæåííûõ ïðîñòðàíñòâ, ñóæåíèÿ íà êîòîðûå
íåïðåðûâíû (ñì. [2]). Â ëèòåðàòóðå èñïîëüçóåòñÿ íåñêîëüêî ðàçëè÷íûõ åñòåñòâåííûõ
îïðåäåëåíèé èçìåðèìîãî ëèíåéíîãî îïåðàòîðà íà ëîêàëüíî âûïóêëîì ïðîñòðàíñòâå X
ñ ðàäîíîâñêîé âåðîÿòíîñòíîé ìåðîé µ, ïðèíèìàþùåãî çíà÷åíèÿ â ëîêàëüíî âûïóêëîì
ïðîñòðàíñòâå Y (ñì. [1]).

Îïðåäåëåíèå 1.Èçìåðèìûì ëèíåéíûì îïåðàòîðîì áóäåì íàçûâàòü îòîáðàæåíèåA,
ïî÷òè âñþäó ïî ìåðå µ ÿâëÿþùååñÿ ïðåäåëîì ïîñëåäîâàòåëüíîñòè íåïðåðûâíûõ ëèíåé-
íûõ îïåðàòîðîâ An : X → Y .

Âñþäó íèæå X è Y áóäóò ñåïàðàáåëüíûìè ïðîñòðàíñòâàìè Ôðåøå ïîýòîìó âñå áî-
ðåëåâñêèå ìåðû íà X (ò.å. ìåðû íà áîðåëåâñêîé σ-àëãåáðå B(X) ïðîñòðàíñòâà X) àâòî-
ìàòè÷åñêè ðàäîíîâû, à âñÿêèé èçìåðèìûé ëèíåéíûé îïåðàòîð èç X â Y àâòîìàòè÷åñêè
îêàçûâàåòñÿ µ-èçìåðèìûì, ò.å. äëÿ âñÿêîãî B ∈ B(Y ) ìíîæåñòâî A−1(B) èçìåðèìî
îòíîñèòåëüíî µ (âõîäèò â ëåáåãîâñêîå ïîïîëíåíèå B(X)). Äðóãîå åñòåñòâåííîå îïðåäå-
ëåíèå òàêîâî. Èçìåðèìûì ëèíåéíûì îïåðàòîðîì â øèðîêîì ñìûñëå íàçûâàþò òàêîå
µ-èçìåðèìîå îòîáðàæåíèå A : X → Y , ÷òî íàéäóòñÿ èçìåðèìîå ëèíåéíîå ïîäïðîñòðàí-
ñòâî X0 ⊂ X ïîëíîé ìåðû è ëèíåéíîå â îáû÷íîì ñìûñëå îòîáðàæåíèå A0 : X0 → Y ,
ïî÷òè âñþäó ðàâíîå A. Òàêîå îòîáðàæåíèå A0 íàçûâàþò ñîáñòâåííî ëèíåéíîé âåðñèåé A.

Èçìåðèìûé ëèíåéíûé îïåðàòîð ìåæäó ñåïàðàáåëüíûìè ïðîñòðàíñòâàìè Ôðåøå ÿâ-
ëÿåòñÿ èçìåðèìûì ëèíåéíûì îïåðàòîðîì â øèðîêîì ñìûñëå, èáî ìíîæåñòâî âñåõ òî-
÷åê x ∈ X, ãäå ïîñëåäîâàòåëüíîñòü {An(x)} ñõîäèòñÿ, ÿâëÿåòñÿ áîðåëåâñêèì ëèíåéíûì
ïîäïðîñòðàíñòâîì. Íåêîòîðîå âðåìÿ ñ÷èòàëîñü, ÷òî îáà ïîíÿòèÿ ðàâíîñèëüíû (ñì., íà-
ïðèìåð, òåîðåìó 2 íà ñ. 618 â [3]), íî çàòåì âûÿñíèëîñü, ÷òî â îáùåì ñëó÷àå ýòî íå òàê
(ñì. [4]). Ðàññìîòðèì ñëåäóþùåå ñâîéñòâî îòîáðàæåíèÿ A:

(RB) ñóùåñòâóåò ñåïàðàáåëüíîå ðåôëåêñèâíîå áàíàõîâî ïðîñòðàíñòâî (E, ‖ · ‖E)
ïîëíîé ìåðû, êîìïàêòíî âëîæåííîå â X, òàêîå, ÷òî A èìååò âåðñèþ, ÿâëÿþùóþ-

ñÿ íåïðåðûâíûì îïåðàòîðîì èç (E, ‖ · ‖E) â Y .

Òåîðåìà 1.

Ïóñòü X è Y � ñåïàðàáåëüíûå ïðîñòðàíñòâà Ôðåøå, µ � áîðåëåâñêàÿ âåðîÿòíîñò-

íàÿ ìåðà íà X, An : X → Y � ïîñëåäîâàòåëüíîñòü íåïðåðûâíûõ ëèíåéíûõ îïåðàòîðîâ,

ïðè÷åì Anx→ Ax ïî÷òè âñþäó. Òîãäà ñóùåñòâóþò êîìïàêòíî âëîæåííîå â X ñåïà-

ðàáåëüíîå ðåôëåêñèâíîå áàíàõîâî ïðîñòðàíñòâî (E, ‖ · ‖E) ïîëíîé ìåðû è íåïðåðûâíûé

ëèíåéíûé îïåðàòîð Ã : (E, ‖ · ‖E)→ Y , ïî÷òè âñþäó ñîâïàäàþùèé ñ A.
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